MATEMATIKA VERSENYFELADATOK

Zalaegerszeg, 2024. oktéber 25.

1. Az {1,2,3,4,5,6,7,8} halmaz minden elemét kiszinezziik pirosra vagy
kékre. Tudjuk, hogy

(a) a 4-es szadm pirosra van szinezve és van kék szind elem;
(b) ha a,b kiilénboz6 szintiek és a + b < 8, akkor a + b kék szint;

(c) ha a,b kiilénb6z6 szintek és ab < 8, akkor ab piros szind.

Milyen médon lehetnek kiszinezve a halmaz elemei?

(25 pont)

2. Minden a,b pozitiv egész szamokbol allo szdmpérra jeldlje rendre
Inko(a,b) és lkkt(a,b) az a,b szdmok legnagyobb k6z0s osztdjat és
legkisebb kozos tobbszorosét. Keressiik meg az

ab + 63 = 20 Ikkt(a, b) + 121nko(a, b)

egyenlet dsszes megoldésat a pozitiv egész szdmokbol all6 szampérok

halmazan.
(25 pont)

3. Legyen ABCD egy olyan konvex négyszog, melyben ABCZ > 120° és
BCD/ > 120°. Igazoljuk, hogy ekkor |AC| + |BD| > |AB| + |BC| +
|CD|, ahol | XY| az XY szakasz hosszéat, és XY Z/ az X, Y, Z cstcsi
haromszog Y-nél levé szogének nagysagéat jeloli.

(25 pont)

4. Legyen z # 1,y # 1,z # y, és
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Igazoljuk, hogy ekkor mindkét fenti tort értéke z +y + 2.

(25 pont)



