MATEMATIKA VERSENYFELADATOK

Zalaegerszeg, 2026. oktober 16.

1. Legyenek x,y > 0 olyan valés szamok, melyekre zy = 4 teljesiil.

Igazoljuk, hogy ekkor
1 n 1 < 2
r+3 y+37 5

Az x,y valtozok mely értékeire van egyenlGség?
(25 pont)
2. Legyenek I, = [a;;b1], 1o = lag;bo),. ., Ln = [am;bn] a [0;1]
intervallum olyan részintervallumai, amelyek unidja a teljes [0;1]
intervallum. Igazoljuk, hogy ekkor az F = {Iy; I5;...; I, } halmazbdl
kivalaszthaté néhany intervallum tdgy, hogy az uniojuk [0;1], és az
intervallumok 6sszhossza legfeljebb 2.

(25 pont)

3. Keressiik meg az Osszes olyan 1 < m < n pozitiv egész szamot,

(n+1) : (n+1) : (n+1>:5:5:3.
m+1 m m—1

amelyekre

(25 pont)

4. Legyen f : R — R egy olyan fiiggvény, amely minden z € R valos

szamra kielégiti az

f(x)+<x+%) fl—z)=1

feltételt. Hatarozzuk meg az f fliggvényt!

(25 pont)



