
Matematika versenyfeladatok

Zalaegerszeg, 2026. október 16.

1. Legyenek x, y > 0 olyan valós számok, melyekre xy = 4 teljesül.

Igazoljuk, hogy ekkor

1

x+ 3
+

1

y + 3
≤ 2

5
.

Az x, y változók mely értékeire van egyenl®ség?

(25 pont)

2. Legyenek I1 = [a1; b1], I2 = [a2; b2], . . . , Im = [am; bm] a [0; 1]

intervallum olyan részintervallumai, amelyek uniója a teljes [0; 1]

intervallum. Igazoljuk, hogy ekkor az F = {I1; I2; . . . ; Im} halmazból

kiválasztható néhány intervallum úgy, hogy az uniójuk [0; 1], és az

intervallumok összhossza legfeljebb 2.

(25 pont)

3. Keressük meg az összes olyan 1 ≤ m ≤ n pozitív egész számot,

amelyekre (
n+ 1

m+ 1

)
:

(
n+ 1

m

)
:

(
n+ 1

m− 1

)
= 5 : 5 : 3.

(25 pont)

4. Legyen f : R → R egy olyan függvény, amely minden x ∈ R valós

számra kielégíti az

f(x) +

(
x+

1

2

)
f(1− x) = 1

feltételt. Határozzuk meg az f függvényt!

(25 pont)


